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5. Goniometrie a trigonometrie

1. Nacrtni grafy goniometrickych funkci
. T (X T
a)y =-2sinx b)y =-cog —-x cy=sin—-—
)y )y {4 j % (4 3j
d)y:tg(x+7—7j e)y:E—cotgx f)y:—lcotQZX
6 3 2
g)y =[1-2cosx h)y:Hcosxi—O,S( i)y =sinx
j)y:cotgx+,—71 K)y =sinx+|sinx I)y:y:%
3 |cosx
2. Ur ¢ete definiéni obor daného vyrazu a potom ho zjednoduste
sin®x-sin*x _ by COSX , COSX _ c COS2X +Sin* X _
cos’ Xx—cos' X 1-sinx 1+sinx 1+ cos2x
q 2sinx+sin2x _ o 2C0SX—Cc0s2x -1 _
2sinX —sin2x 2cosx + cos2x1l
3. Dokazte, Ze plati (bez podminek):
_ . . 2 _
a 1 S|nx_+ Cosx _ 1+sinx+cosx b)1— 2sin? x = cotgzx 1
1-sinx COSX cotg°x+1
c cos’ )f—c052x _1 tox d)1+tgx _ co§2x
sin2x 2 1-tgx 1-sin2x
Sin2x_, 17 COSX _ i f Ysinx —sin(x + 60°) +sin(x +120°) = 0
1+cos2x  sin2x
2
g)1- 2sin® X = cosx hY1+sinx = (sinZ + coszj
2 2 2
i s!n2x—0052x+1 = tgx K) S.InX L Cosx _ 25|r.1(x+ y)
Sin2x+cos2x+1 siny cosy sin2y
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4, Reste rovnice s nezndmou &R

a)2cos’ x—-cosx—1=0 1)1-cos2x = sin 2x.sinX
b)tg®x+3cotg®x—-4=0 k) 1 -2tg2x=0
cos’ 2x
c)2sin® 5x + 3c0s5x = 0 I)sin§+cosx:1
d)sinx+sin2x =0 m)sin[x+77:j :500{x+77‘j
e)2sin® X +sin®2x =2 n)2sinx—cosx+1=0
f)cos2x +sinxcosx =1 0)cosx+ 3sinx+3=0
g)sin® x - cos' x = cos” 2x p)cotgx—1= Acos2x
1+tgx
h) cos2x - sin2x = (sinx + cosx)’ q)_i = sinx +cosx
sinx
5. Goniometrické nerovnice
a)sinxzﬁ b)0 < cosx<l c)sin2xsi
2 2 2
d)[sinx 2% €) CosX < sinx f)tgx = cotgx
6. Trigonometrie

a) Urcete délky vSech stran a vSechiltrojuhelnikuABC, je-li: a=7cm,c = 12cm = 124°,

b) Vypocitejte velikost nejmensiho Uhlu v TrojuhelnikBC, znate-li délky stran 7,8,9 cm.

c) Urcete délky vSech stran a vSechiltrojuhelnikuABC, je-li: b = 5¢cm,a = 110°,4 = 28°.

d) Urcete délky vSech stran a vSechtimltrojuhelnikuABC, je-li: a = 6cm,b = 3cm,f = 30°.

e) V trojuhelniku ABC znate porér délek strana:b:c = 2:4:5. Vypogitejte velikosti uhk tohoto
trojuhelniku.

f) V trojuhelnikuABC znate:a = 5 cm,b = 4 cm,v, = 2cm. Vypdgitejte obsah trojuhelnikABC
a vySkyw,

g) V trojuhelniku ABC znate:a = 4 cm, b = 6 cm,y = 60°. Vypdgitejte obsah trojuhelnikBC
a VYSKyVy, Vb, Ve.

h) Vypocitejte polongr kruznice trojuhelniku ABC opsané i polénkruznice vepsané, znate-li:
b=4cmc=6cm,a=45°.

i) Vypocitejte délku stranya, obvod o a obsahS pravidelného gidhelniku, ktery je vepsan do
kruznice o polor&rur = 6 cm.

j) Uzitim kosinové ¥ty dokazte, Ze vSechny Uhly v rovnostranném trdjtika maji velikost 60°.
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Vysledky:
2-a)1;xDR—U{kﬂ} b)Z;XDR—U{ﬂ+kﬂ} c)i;x¢£+kﬂ d)m;xikﬂ
Koz 2 COS X oz L2 2 2 1-cos x
e 1_C°SX;X X # 7T+ 2KIT 3. V3echny rovnosti plati...
1+ cos x 2+ kmr
4.
a){gkn} b){£n+ kn;gn+ kﬂ;£ﬂ+ kl} C){iﬂ+gkﬂ;iﬂ+gkﬂ}
3 3 3 4 2 15 5 15 5
d){kﬂ;gﬂ + 2kn;£n + 2kn} e){£+ ki L+ kl} f){km;arctg 0,5+ kir}
3 3 2 4 2
g){%+ k%;%+ kn} hy{km; - arctg 2 + krr} i){k} k){ o+ k—}
s 5 3 .
|){2kﬂ;§+ 4kﬂ;§7T + 4kﬂ} m){zﬂ + kﬂ} n){2k;  + arcsin 0,8 + 2k}
0){§ﬂ+ 2ksm; T+ arcsin 0,8 + ZKIT} p){—+ km;,— + kr; i77+ kﬂ} q){£+ kﬂ;1+ kﬂ}
2 12 12 2 4
5.

Vi 2 3 5
a —+ 2k, —m + 2k b —+ 2kﬂ—+ 2kmyOd ( —m + 2km, —m + 2k
)U<3 3 > )U{( 2 ) <2 3 )}

5 13 T 3 7
c —ma+ km,—m+ ki d —+ km,—m+ ki e T+ 2km, —m+ 2k
WU g mkmigmon) U (Gekmfmrion) UG+ zim e 2k

U {<Z+ kﬂ;%+ knj 0 <%IT+ k7; T+ kﬂ)}

6.
a)b =16,9cm,a = 20°06, y'36°04 b)a =78°11 c¢)a=10cm,c = 7]1lcm,y = 42°

d)c = 52cm,a =90° y = 60° e)a = 22°20', B = 49°27',y =108°13 f)S =5cm?,v, = 25cm
g)S = 6\/§cm2,va = 3\/§cm,vb = 2\/§cm,vC = g\/Zlcm h)r =3cm, p = 1,2cm

i)a=87cm,o = 43,6cm, S =130,8cm?
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